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支配型企业的价格领导模型研究
*

刘娜唐小我” 莉
(电子科技大学管理学院 61() X4 5)

【摘要】 应用 支配型企业价格领导模型的关健是主导厂商能确定出自己的需求函数
。

文中提出 了在市

场需求函数以及主导厂商和跟随厂商的成本函数已知的条件下
,

主导厂商准确 确定其需求函数的方法
,

给出

了有关的计算公式
,

通过两个具体算例验证了该方法的可操作性
,

并对主导厂商需求曲线与市场需求曲线的

关系进行了分析
。
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寡头垄断市场是指少数几个企业控制整个市场的生产和销售的市场结构
,

这几个企业被称为

寡头企业
。

根据寡头企业行为方式的不同
,

寡头垄断市场模型可分为独立行为寡头垄断市场模型

和相互勾结的寡头垄断市场模型 l[J
。

古诺模型是独立行为寡头垄断市场模型的一种典型模型 .f2 习 ,

本文研究的价格领导模型是相互勾结的寡头垄断市场模型的一种典型模型
。

1 问题的提出
在支配型企业价格领导模型中

,

作为率先制定价格的领导者是该行业中占有支配地位的企业
,

又称为主导厂商
,

其余的都是一些规模较小的企业
,

称为从属厂商或跟随厂商
。

这一模型的特点

是支配型企业可以象完全垄断企业
,

根据其自身利润最大化的准则来制定价格 凡和产量 么
,

而其

余的企业则象处于完全竞争市场中的企业
,

被动地接受支配型企业制定的价格 凡
,

并由此决定能

使各自的利润最大化的产量 O [’]
。

图 1和图2说明了这种模型的价格决定机制阎
。

设一个行业有一个主导厂商和 m 个跟随厂商
,

主导厂商的需求曲线为 岛
,

边际成本曲线为 拟双才,

边际收益曲线为 人伏扮
,

主导厂商和各跟随厂商

的决策过程如下
:

l) 主导厂商从市场需求曲线 DD 中分离出自己的需求曲线岛
:

2) 主导厂商按边际收益等于边际成本的利润最大化原则五扭日(囚
=材汤 (u)Q 确定出最优的产品

价格凡和产量必
,

凡即为各跟随厂商的价格
;

3) 各跟随厂商按边际收益等于边际成本的利润最大化原则孙以 g 卜凡确定出最优产量Q
,

=1 1
,

2
,

…
,

m
。

各跟随厂商的产量总和为 fQ
·

艺Q ,
,

其中
,

G 为按上述方法求出的各跟随厂商的最优产量
。

j二 1

这时
,

市场的总供给量为 必 + fQ
。

根据市场总需求曲线确定的需求量为 QD
,

即要求汤
= 必 +牙

。

如果主导厂商对需求曲线的估计不准确
,

则不能满足 q 厂必+ 牙
。

因为对于主导厂商确定的某一

珑

价格凡
,

。 和 DQ 将为常量
,

从而 汤
一

分牙为常量
。

但Q,
=

叉 iQ 随凡而变化
,

当凡较高时
,

i = 1
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。 较大
,

艺Q ,也较大
,

即可能使 fQ
一

工Q
, >

--DQ 必
;

当 凡较低时
,

g 较小
,

艺Q , 也较小
,

即

j= 1 1= 1 1= l

可能使 Q , 一

艺Q, <

酝。
。

若使 分--DQ 。
,

主导厂商就必须准确制定 凡
;
而要准确制定 凡

,

主

i= l

导厂商必须准确估计出自己的需求函数
。

文献【1~ 71 介绍了支配型企业的价格领导模型
,

但未说明主导厂商应如何从市场需求曲线中分

离出自己的需求曲线
。

如果这一问题得不到解决
,

支配型企业的价格领导模型在实际中就不能应

用
。

本文深人地研究这一问题
,

给出主导厂商如何确定 自己的需求函数的具体方法
,

使支配型企

业的价格领导模型具有实际可操作性
。

图 1 主导厂商最优产量的确定 图2 跟随厂商最优产量的确定

2 问题的解
假设一个寡头垄断市场有一个主导厂商

、

m 个跟随厂商
,

则确定 必和 G 的计算步骤如下
:

l) 设市场需求函数为 p =f ( )Q
,

其中 p 为市场价格
,

Q 为市场销售总量
,

主导厂商和各跟随

厂商的成本函数分别为 几与(囚和 CT, ( g )
,

=1 1
,

2
,…

,

m ;

2) 记主导厂商和各跟随厂商的销售量分别为 必和 g
,

=1 1
,

2
,

…
,

m
,

则市场销售总量(市场总需

求量 )QD 为
脚

QD
=
蜘

十

艺iQ

j= l

( 1)

3) 设主导厂商的利润最大化价格为 凡
,

则各跟随厂商的利润最大化条件为边际成本等于边际

收益
,

而边际收益就是主导厂商确定的市场价格凡
,

所以有

凡汇几( g ) = 乃 i = l
,

2
,

…
,

m ( 2 )

4) 设尸气汉)Q 的反函数为 牙落护 )
,

则市场总需求量汤为
C示奴只户 (3 )

5) 由式( 2 )可解出 G 为

g = h
,

(凡 ) i = l
,

2
,

…
,

m ( 4 )

6 ) 由式 ( 1)
、

式 ( 3 )和式 (4 )可得
用

蜘
· Q。 一

艺iQ

i= l

= g (均 )一艺
h , (儿 ) · k (马 )

( 5 )

7) 由式 ( 5 )可解出主导厂商的需求函数为

与 = l(汤 )

8) 由式 (6) 可得主导厂商的边际收益为

( 6 )
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为仄奋 (鸟 )二
d (乃鸟 )

d鸟

一

巫 l二旦卫鱼二二 Qu I(
)、 。

一 d Q
J

d l (鸟 )

d鸟
=m (Q J ) ( 7 )

9)主导厂商利润最大化条件为
五巩

才 (汤 ) =肠与 (必 ) =m (汤 )

10 )由式 ( 8 )解出必
,

由式 ( 6 )得 dP
= l(必 )

,

由式 ( 4 )得 iQ = h , ( dP )
,

( 8 )

2
,

…
,

m
,

则总销售量为

:QD 必
+

艺Q
, 。

按照上述方法确定出的价格 凡能保证主导厂商获得最大利润
,

和各跟随厂商 )的总销售量正好就是市场的总需求量
。

例 1 设市场需求曲线方程为
尸气八)Q =

--a b Q

同时又能保证各厂商 (主导厂商

( 9 )

市场上有一个 主导厂商和 m 个跟 随厂商
,

主导厂商和各跟随厂商的边 际成本分别为
几截

义
(卯

= 久汁b
记

忍
I
和 初心戒)tQ

= a汁b
i
g

,

马满足 a , < a ,

=1 1
,

2
,

…
,

m
。

试求主导厂商的最优价格凡和各

跟随厂商的产量 g
。

解 设主导厂商的最优价格为 凡
,

则各跟随厂商的利润最大化条件为
初心KQ,)

二 a汁 b
,
g = P扮 =1 1

,

2
,

… ,

m ( 10 )

由式(9 )可得 Q 一

孚
一

粤
p

,

则市场需求量为

一
、 “ 一 产 一

” ` b b
一

’

` 一
’

一
`

’

- -

一一

。 一

苦
一

去
:

( 1 1)

由式 ( 1 0) 可得
。 凡 a , :

_ , 。

匕 = 几尸 一下 - ` = b ` ,
` ’ ` ,

,I’
D矛 D i

( 12 )

主导厂商的销售量为

Q
汀 = Q

。

由式 ( 13 )可得

一

郭
一

誉
一

去
: 一 (

客娜
·

豁
一

争豁
一

小客扒 (l3)

a
小

a ,

, 二 十 尹 , 一

几 一

上二呈生一
一二` 一久

l 小 1 1 份 l 一
二 + ) 二二 - 二 ~

+ 夕 二二 -

b 鲁 b , b 廿红

( 14 )

l一石
式 ( 14) 就是主导厂商的需求函数

。
* a 谬

, a
;

倪分 , + 》 - -二 牛月
’

b 曾红

+

夕牛=B
,

则式 ( 14 )可表示为

牛军 D ,

( 15 )必
llB

一

A一B
一一凡

主导厂商的边际收益为

人撰沙(卿
=

d (凡必 )

d鸟

一
丝

一
全。

B B 一
( 16 )

由主导厂商利润最大化条件人巩
才(g 户

= 人尤试卯可得
A Z ~

.

,

~

百
一
万蜘=au

十如纱 ( 17 )

由式( 17) 可得
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必
二

A 一刀口d

2 + B 岛
(18 )

dùd口一
叨

力

刁一ù创一,̀ù
们创

将式( 1 8) 代人式( 1 5 )可得主导厂商的最优价格凡为
A 一

aB
d

2 + B b
、

I A 一 B a
才 、

= 二 ( A 一 二甲一二二一

)二
万 Z + 万乌

A + A B热 + B凡

B ( 2 + B b
J

)
( 19 )

I工B
一

A一B
一一必

I工B
一

A一B
一一凡

由式 ( 12) 可得

、 .JJ、 .1né12今山
了.、了.、

。 几 a ,

甘
苦 二 下一 一 ; 一 =

亿 D J

A + A B鸟 + 刀口 d

B ( 2 + B b
J

)b
,

= l
,

2
,

…
,

m
久一瓦

一

Q了 ·

客
。 一

客鲁
一

客普
= 凡

客奇
一

客普
、 卯、 会会

.

+ :
戈会

一

艺
“ 矛= l 乎 矛= l

丘 _ 兰竺医
+

b
,

2 + B句

A ( l + B句) +

aB
J

B ( 2 + B b J
) 客奇

一

客普 (2 2 )

如果 =m 1
,

即市场上只有一个跟随厂商
,

则 必
、

的计算公式可简化为QL卢+

,
本上1
.1一.

力

了.、

鸟 =
A 一

aB
d _

2 + B鸟

,

口 口
1 、

《二犷 + 二
一

一 ,一 a
J

、

b 色
` “ 一 )

b
l

ab
, + a l

b 一 ( b + b
l

) a 、

( 2 3 )

凡 二
A + A B b d + 刀代才 _

B (2 + B b
J

)

2 · ”· `
去

·

奇
,

`
苦

·

会
, · `
誉

·

会
,̀

去
·

奇
,岛 · `
去

·

奇
,二

(喜
+

李) [2 + (粤
+

咨)db z

U U一 U U l

(2(2 5)4)

a b b
l’ + a ,石’ 石, + (动

, + a ,
石) (石+ 吞,

)鸟 + (石
’ 石; + 占石

1’
)a 、

。 几 al

甘 , = 飞 , 一 下一 =
D一 D -

( b + 瓦) [Zbb
, + ( b + b

:
)气 ]

a b b
, ’ + a ,

b
’ b

, + (动
, + a ,石)(石+ 石,

)句 + (石
’ 石

, + 石石! ’
) a 口

( b + b
,

) [Zb b
l + ( b + b

l

)鸟 ]b
,

a l

b
1

例 2 设市场上有一个主导厂商和一个跟随厂商
,

市场需求函数为 Q = x 一
yP

。

主导厂商和跟

, 尸 , , * 、 二 , 。 浏本 。
,

。
、

_
_ 。 翔 。

,

。
、

_
牙 、 、 、 。 。 * 二 二。 、 扬 _

, 。 。 * 。 _

随厂商的成本函数韶哆为 偏 ( C公刁必和 lC ( lQ卜斗
。

试求主导厂商的最优价格 凡和最优产量 必
,

一
’

一一 一
’ 、

一
` ’

2
’ 一

’
- - - -

一 ”
’

一

“
-

- -

一
`

一 甸 “

以及跟随厂商的产量 Q
l 。

解 由 Q 一 二 一
yP 可得 p 一 三一

生Q
。

少 y

` 。 , 。 、 _ _ 。 二 。
,

。
、

_
g 俞

` 。 、 。 。 * ,
口。

, 。 * `
国 七 d气甘动卜公匕护甲“ 七 认甘 l, 一 一二一 曰 ,寸口匕

场于 ) 间 个目沙汉倾巨) 同 廿习
艺

边际成本分别为 五式与(卯=z
,

五砚了1
( lQ卜Q

, 。

对照式 (9 )和式 ( 20 )可知 尸匕。 ` b Q
,

初叽 , ( g 沂认汁db 必
,

九石,
,
( Q

,
)=a

, + b
1

Q
I ,

故有
X

口= —
y

b一工
y

。 ;户 2 ,

b户 0
, a 一= 0

,

b
l= l

。

例 2属于价格领导模型中 =nI 1的特殊情形
。

由式 ( 23) ~ ( 2 5) 可得

Qd =

a b
, + a ,

b 一 ( b + b
,

)a 汀

x
, `

1

一 火 l + U X 一一

y y y

(生
y

1) z

Zb b
l + ( b + b

,
) b

d
2生

、 l +
+ 1)

x o

x 一 ( y + l) :

2

y

(生
y

凡 =
ab b

l ’

六a l
b
’

b
, + (只b

, + a l
b )( b + b ,

)今
峨份(b

’
b

, + b b
, ’

)a J _

( b + b
,
) [Z bb

l + (b + b
,
)句 ]
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责
·

士
· `’ · ” · “ · `

步
· `·

奋
· ,”

·

(土
、 l ) (2

又

生
x l + o )

y y

x + ( y + 1) z

2 ( y + 1)

。 几 a l

只
1 二 几 , 一 几尸 =

D l v -

x + ( y + 1) 2

2 ( y + l )

l

x + ( y + 1)
:

2 (y + l )
一一

o一l
一

上述结果与文献 6[ 〕的计算结果一致
。

3 主导厂商需求曲线与市场需求曲线关系的进一步说明
式 (6 )给出了任意需求函数条件下主导厂商需求函数的表达式

。

实际上
,

主导厂商的需求函数

应该是一个分段函数
,

该分段函数可按下述步骤确定
:

l) 设 p丫 ( )Q 为市场需求函数
,

岛 = l( 汤 )为由式 ( 6) 所确定的主导厂商的需求函数
。

设市场需

求曲线与主导厂商需求曲线交点的横坐标为 Q
l ,

则 Q
,

由方程 f (必 =) l( lQ )所确定
。

另设市场需求曲

线与横轴交点的横坐标为 县
,

则 必由方程 f( 必卜。所确定
;

2) 主导厂商的需求函数的表达式为

l (鸟 )

f (必 )

峻鸟
< g

Q
l

蕊鸟簇级
( 2 6 )

尹

!
.`
`

L
一一几

下面具体求出例 1中主导厂商需求函数的分段函数表达式
。

根据式 (9 )和式 ( 1 4 )
,

Q
l

应满足

a 一 b Q
,

( 2 7 )
l一吞

瓦一1一氏工
三

!

艺
=il

+
l一b

由式 ( 2 7 )可解出 lQ 为

声
, a 一 “

_

声
, a

夕
,

(一丁
一 ) 夕

J

一
_ 竺甲 D `

a 竺 , D ;

g , 二 二二一二代一一 = 二一气
-

分_

f
二, . D _ t `伙 l

b 》 一 b 》 一
鲁 b ,

廿 红

( 2 8 )

因 a , < a
,

=1 1
,

2
,

…
,

m
,

故有

g
一

孚
一

奥牛
>

孚一奥典
一

D
_

斌井 , I D _

f 一 l

b 》 一 b ) 一
鲁 b ,

鲁红

_ 三 _ 三二 0
一 ` 石

即。 1 > 0
。

显然有Q,<苦
综合起来

,

有

Q
,满足 。 <

Q
, <

孚
。

D

根据式 ( 9 )
,

口2应该满足 a 一 bQ
Z = o

,

即 Q
Z a

b

o <
Q

l <

苦
= 。

2

因此
,

例 1中主导厂商需求函数的分段表达式为
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丫 生
` .曰 `

一 +

b
工分 会

·

客
了 O琪么

b
,

号
b丫 土
智 b

,

一

a一b
<

( 2 9 )

丫 生
` . 曰 `

a 一 b Q
a

b
斗 成 Q

d

〔 Q
Z

b夕土
智 b

`

厂

l…一一凡

根据式 (29 )可以画出主导厂商的需求曲线如图 3所

示
。

在图3中
,

市场需求函数 p 一--a bQ 所对应的需求曲

线用直线 A B 表示
,

由式 ( 29) 所确定的主导厂商的需求

函数所对应的需求曲线用折线 厂万刀表示
。

当销售量 汤满足0成必
<

lQ 时
,

主导厂商需求曲线

的线段 FE 位于市场需求曲线对应的线段 A E 的下方
,

因为市场需求曲线在纵轴上的截距为 a
。

设主导厂商需

求曲线在纵轴上的截距为 A d
,

则根据式 ( 14) 有

心尺

。 县 三+

号丘 里
b 分 ib 汤

A d =

a 廿气 a
、

万+

会百

李
+

寸止
b 鲁 b

,

图 3 主导厂商的需求曲线

与市场需求曲线的关系

a一瓦
.

艺已
二

艺。久一互
,

艺间

11瓦
+

l一b

因 铸 < a
,

卜 1
,

2, … ,m
,

故有

A d二

a

了 +

b

a

丁 +

b

李
+

宁止
b 廿 互

_ · (言
`

菩舒
_ 。

会
·

客奇

A d < a

当销售量必满足 Q
,成必簇必时

,

主导厂商需求曲线上的线段 BE 正好就是市场需求曲线上的

线段 BE
。

当价格低于 lP 时
,

由主导厂商提供全部的市场需求量
。

另外
,

由式( 14) 所确定的主导厂

商的需求函数凡 二

a

矛 a
,

了+

会百
工+

寸上
b 鲁 瓦

互令万
。 ·

所对应 ” 直线 FH 上的线段 EH 不

黝
主” 厂”

b 廿 b ,

求曲线的一部分
。

因为当价格低于乃时
,

对应的 五万上的点所代表的主导厂商的需求量将超过市场

的总需求量
。
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·

科研成果介绍
·

磁光盘数据格式生成系统研制

主研人员
:

王志刚 杨 峰 张 勋 陈宏献 罗 勇 高正平 周建平 徐素云

磁光盘数据格式生成系统能够生成并控制发送 4 x 密度磁光盘母盘刻录所需的全部数据
,

对多种类型的母盘刻录机

有良好的适应性
,

可满足刻录机实时控制要求
。

生成软件部分按用户要求及规范生成定制数据
,

格式数据生成控制系统

利用母盘刻录机主轴转速信号及索引使信号控制格式数据流的发送
、

系统格式数据流的编码
、

调制处理时序可靠
,

发/送

控制时序与刻录的母盘主轴相位同步
,

且数据流的频率切换定位可靠
,

可满足母盘刻录中高速数据流实时生成与发送控

制要求
。

磁光盘格式数据生成系统完善了磁光盘产业化进程中最前段的母盘数据制备环节
,

为更高密度磁光盘及其他类

型可擦写光盘的数据制备提供了技术基础
。

·

科 卞
·


