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摘要  定义了 Fuzzy 集的几种范数以及 Fuzzy 随机变量序列一致可积的概念 得出了 Fuzzy 随机变量

序列一致可积与 Fuzzy 集的几种范数之间的关系 并将集值鞅成立的一个重要结论推广到 Fuzzy 鞅 证明了

Fuzzy 鞅按距离 1, dd∞ 的收敛性定理
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1  预备知识
首先引入以下几种范数[1] 对 )( nRFv∈ 令
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定义 1  称随机集序列 }1,{ >nf n 是一致可积[2] 如果 }1,{ >nf n 是一致可积 即
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定义 2  称 FRV 序列{ }1, >nX n 是一致可积[3] 如果 ]1,0(∈∀α 则{ }1, >nXL nα 是一致可积

2  主要结果
定理 1 记 }1{1 =∈=− xRxS nn 若 FRV 序列{ }1, nX n 是一致可积 则对 ],1,0(∈∀α ,1−∈∀ nSx

}1,),({ ]4[ nxS
nX α 是一致可积

 证明  由{ }1, nX n 一致可积知, 1],1,0( −∈∀∈∀ nSxα 有
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,即 ( ){ }1,, nxS

nX α 是一致可积

    定理 2  若 }1,||{|| nX uln 一致可积 则 }1||,{|| nXn 是一致可积

    证明  由于 }1,||{|| nX uln 一致可积 则
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定理 3  设{ }1,, nFX nn 是 F 鞅[5] 且{ }1,nX n 一致可积 则存在唯一积分有界的 )( n
c RF 值

FRV ∞X 使得 1n∀ 有 a.e)/( nn XFXE =∞ .
证明  由于{ }1,, nFX nn 是 F 鞅 { }1, nX n 一致可积 则对 }1,,{],1,0( nFXL nna∈∀α 是集值

鞅 { }1, nXL nα 一致可积 由文献[3]定理9.5.6得 存在唯一积分有界的 )( n
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即 ),( XXd n∞ 0→ )( ∞→n 故 F 鞅的收敛问题不能简单地直接通过取截集后由集值鞅的收敛问题

得到 其收敛问题比集值鞅的收敛问题要复杂一些 需添加一定的条件
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Convergence Theorems for Fuzzy Martingales

Wan Huifang
(Sichuan Business College  Chengdu  610051)

Abstract  This paper defines the conception of uniformly integrability and the norms of Fuzzy set,
and gets the relation between the norms of Fuzzy set and the uniformly integrability of Fuzzy random
variable. Based on the analysis, the important results on Fuzzy martingales and the convergence of Fuzzy
martingales according to the distances 1, dd ∞  are given.
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